Fazekas tehetséggondozé szakkor, 10. osztaly, Addm Réka 2026. februar 12.

14. szakkor

12.6. feladat: Egy ABC haromszog belsejében taldlhato egy P pont. Huzzunk parhuzamo-
sokat P ponton keresztil az AB, BC és C'A oldalakkal, legyenek ezek rendre e, f,g. Legyen
eNAC =FE,enNnBC=F,fNAB=G,fNAC = H gNAB = 1,gN BC = J. Huzzuk be
az EB,GC, JA szakaszokat, melyek egymast X,Y,Z. (EB és AJ metszéspontja X, CG és
BE metszéspontja: Y, AJ és GC metszéspontja: Z.) Mutasd meg, hogy AEX, BYG és ZJC
haromszogek teriileteinek 6sszege megegyezik az XY Z haromszog teriiletével.

13.1. feladat: Bizonyitsuk be, hogy ha egy trapéz két alapja a és b hosszisagu, akkor annak
az alapokkal parhuzamos szakasznak a hossza, amelyik:

a) két hasonld trapézra bontja az eredetit
b) keresztillmegy az atlok metszéspontjan

c) felezi a trapéz teriiletét

ebben a sorrendben megegyezik a és b mértani, harmonikus és négyzetes kozepével.

14.1. feladat: Egy ldadaban haromféle érme van: 10; 50 és 100 forintos. Andras és Béla egy
lépésben mindig kivesznek egy- egy tetszoleges érmét a ladabol, és maguk elé teszik. Héany
lépést kovetden fordulhat el6 elészor, hogy a két fiu elott 16vo érmék oOsszértéke egyenlo, de a
10 forintos érméik szama kiilonb6zo?

14.2. feladat: Egy 8 x 8-as tablazatba szdmokat {runk, minden sarokba 0-t. Tudjuk, hogy
Egyik szam sam nagyobb a vele élszomszédos mezokbe irt szamok szamtani kozepénél. Milyen
szamok kertilhettek a maradék 60 mezobe?

14.3. feladat:

a) Adott keriilet6 téglalapok koziil melyknek a legnagyobb a tertilete?

b) Egy 10 cm oldali négyzet alaki kartonpapirbél dobozt akarunk hajtogatni tgy, hogy
a sarkokbol egyforma kis négyzeteket vagunk ki. Mekkora legyen a kivagott négyzetek
oldala, hogy a lehet6 legnagyobb térfogati dobozt kapjuk a hajtogatas utan?

14.4. feladat:
a) Bizonyitsuk be, hogy a? + b? + ¢* > ab + bc + ca
b) Legyenek az a, b, ¢ pozitiv szamok, melyekre % + % + % > a + b+ c. Bizonyitsuk be, hogy

a+ b+ x> 3abe.

14.5. feladat: Egy koron kijeloliink 2022 kiilonb6zo pontot, és mindegyikhez hozzarendeliink
egy egész szamot gy, hogy mindegyik nagyobb, mint az éramutato jarasaval ellentétes iranyban
az 0t megeloz6 két szam Osszege. Mennyi lehet a pontokhoz rendelt pozitiv egészek szamanak
maximuma?’



